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Problema 1. A�aµi restul împ rµirii la 10 a num rului

N = 12013 + 22013 + ... + 20132013.

* * *

Soluµie: Not m u(x) cifra unit µilor num rului x.

Este evident c  dac  u(x) = a, atunci restul împ rµirii

lui x la 10 va � a.

Se ³tie c  u(x+y) = u(x)+u(y) ³i de asemenea u(xn) =
u(x)n.

Avem 2013 = 4·503+1 ³i atunci u(12013) = 1, u(22013) =
2, u(32013) = 3, u(42013) = 4, u(52013) = 5, u(62013) = 6,
u(72013) = 7, u(82013) = 8, u(92013) = 9, u(102013) = 0, apoi
se repet .

u(1+2+3+4+5+6+7+8+9+0) = 5. Dac  termenii

sumei care d  num rul N se grupeaz  câte 10 obµinem 201

grupe ³i mai r mân 3 termeni, respectiv 20112013, 20122013 ³i

20132013.

Atunci, u(N) = u(201 · 5 + 1 + 2 + 3) = 1.
Deducem c  restul împ rµirii la 10 a lui N este 1.
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