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Solutia problemei 2, Clasa a VllI-a
Etapa 1, Editia a XI-a
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Problema 2. Exista numere intregi impare a, b, ¢ astfel ca
(a+0)°+(a+c)*=(b+c)?

Solutie: Raspunsul este negativ.

Presupunand ca numerele impare a, b, ¢ satisfac egalitatea din enunt, ar exista nu-
mere intregi x,y, z astfel incit a = 20 + 1, 0 =2y + 1, ¢ = 2z + 1 si (a +b)? +
(a+¢)? = (b+c¢)% Inlocuind @ = 2¢+1, b = 2y + 1, ¢ = 2z + 1 in ultima
relatie, ar rezulta ca (2z + 2y + 2)? + (22 + 22 + 2)* = (2y + 22 + 2)?, adicd
Az4+y+1)2+4(z+2+1)% = 4(y+2-+1)% Impirtind cu 4 i desfacand parantezele,
ajungem la 222 +y? + 22+ 220y + 2wz +4r + 2y + 22+ 2 = y? + 22 + 2yz + 2y + 22 + 1,
adica la 2(2® + xy + 2z + 22 + 1) = 2yz + 1. Dar numarul din membrul stang este
par, in vreme ce numarul din membrul drept este impar, deci aceasta egalitate nu
poate avea loc. Am ajuns astfel la o contradictie. Agadar, nu exista numere impare
a, b, c care sa satisfaca relatia data.

Remarca: Existd numere a, b, ¢ (nu toate impare) astfel incat (a + b)% + (a + ¢)? =

(b+ c)2. intr—adevér, putem alege, de pilda, a = 1, b = 2, ¢ = 3, caz in care relatia
din enunt, devine celebra 3% + 42 = 5%, (Alt exemplu: a =2, b =3, ¢ = 10.)
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