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Problema 1. Demonstrati ca pentru orice numar intreg n > 1 exista
infinit de multe perechi (z,y) de numere intregi 1 < x < y, astfel incat
2"ty |x+y"

Problema 2. Fie N un intreg pozitiv arbitrar. Demonstrati ca daca, fiind
date oricare n numere intregi consecutive mai mari decat N, putem alege 7
dintre ele, doua cate doua relativ prime, atunci n > 22.

Problema 3. Fie numerele intregi M, m, n astfel incit 1 < m < n,
1
1<M< M, si fie A C {1,2,...,n} cu |A| = m. Demonstrati ca

exista o submultime B C A cu

0< (Zb)—MSn—m.

beB

Problema 4. Un ogar se afla la intersectia unei multimi infinit numarabile
de drumuri rectilinii. Pe unul dintre drumuri alearga un iepure, distantandu-
se de ogar. Singurul lucru cunoscut este ca viteza (maxima) a iepurelui este
strict mai mica decat viteza (maxima) a ogarului (dar nu este cunoscut
raportul acestor viteze). Are ogarul o strategie pentru a prinde iepurele,
intr-un timp finit?

Orice cerere de clarificare poate fi facuta oricand pe parcursul probei. Este
permisa folosirea calculatoarelor de buzunar, dar nu conectarea la Internet.
Timp de lucru 4% ore. Fiecare problema valoreaza 10 puncte.

Problemele nu sunt prezentate in mod necesar in ordinea dificultatii; niciuna
nu este triviala. Concizia si claritatea redactarii vor fi luate in consideratie.
incercai;i sa nu folositi mai mult de o coala de hartie pentru fiecare problema.
Ciornele nu se remit. Contestatiile se rezolva in direct cu comisia problemei.

* % * Mult SUCCES tuturor participantilor!



