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Problema 4. Determina numerele naturale asi b astfel incat
1+s(a)+s(b)+s(ab)=(a+2)(b+3) [a,b]+(a,b)+s(a)=2066, unde cu s(a) am
notat suma divizorilor lui a, [a,b]=c.m.m.m.c.(a,b), (a,b)=c.m.m.d.c.(a,b).

Solutie:
Cazul 1. azb,ab>1
Avem s(ak1l+a, s(by1+b, s(ab}1+a+b+ab, deci

1+s(a)+s(b)+s(ak4+2a+2b+ab=(a+2)(b+2). Egalitatea are loc cand
s(a)=1+a, s(b)=1+b, s(ab)=1+a+b+ab, deci candlasunt numere prime
distincte. Atunci avem [a,b]=ali (a,b)=1, deci ab+1+a+1=2066, sau
a(b+1)=2064, de unde pihem a=43,b=47 sau a=2,b=1031.

Cazul Il: a=b

Relgia din ipote devine 1+2s(a)+s{pEa+4a+4.

Daci a este nudr prim, atunci:
1+2s(a)+s(§=1+2+2a+1+a+mEa+3a+d<a+da+4, deci nu verificipoteza.
Daci a este compus consider dou subcazuri:

a) a=d, unde d este nuinprim

In acest caz avem 1+2(1+fel+d+d+dP=d*+4df+4 - d*-d*+d-3=0,
ecuaie care nu are sdfie in mutimea numerelor prime.

b) a#d?, unde d este nuinprim

Atunci a are un divizor rei — estesi el un divizor al lui a.
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Deci vom olpine:

1+25(a)+s(a2) > 1+ {1+m+a +aj+ Ha+a’ =4+R+a’ +2(m+aj >a’ +4a+4
m m

si se contrazice ipoteza.
Cazul I1l: a=1 sau b=1

Nu avem soltie.
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