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Problema 4. Douăzeci şi cinci de băieţi şi douăzeci şi cinci de fete sunt aşezaţi la
o masă rotundă. Arătaţi că există cel puţin o persoană care stă ı̂ntre doi băieţi.

Soluţia 1:

Colorăm cele 50 de locuri pe care le ocupă cei 25 de băieţi şi 25 de fete alternativ,
cu alb şi negru. Ne uităm mai ı̂ntâi la cele 25 de locuri albe. Dacă pe două locuri
albe vecine stau doi băieţi, atunci persoana care stă pe locul negru situat ı̂ntre
acestea două albe va avea vecinii băieţi. În caz contrar pe locurile albe stau cel
mult 12 baieţi. (̂In acest caz nu putem avea pe locurile albe distribuţia

B − F −B − F − . . .− F −B

pentru că primul şi ultimul B ar fi vecini.) Rămâne că pe locurile negre sunt cel
puţin 13 băieţi. Prin urmare va exista cel puţin o pereche formată din locuri negre
consecutive ocupate de băieţi, şi atunci persoana care stă pe locul alb situat ı̂ntre
cele două locuri negre va avea ambii vecini băieţi.

Soluţia 2: (Gheorghe Eckstein)

Considerăm o fată. Dacă ambii vecini ai ei sunt băieţi, am terminat. Dacă nu,
atunci ea are cel puţin o fată vecină cu ea. Separăm acest grup de două fete vecine.
Grupăm cele 48 de persoane rămase ı̂n grupe de câte 4 persone vecine. Între aceste
48 de persoane se află mai mulţi băieţi decât fete, deci va exista (măcar) o grupă
de 4 ı̂n care sunt mai mulţi băieţi decât fete, adică cel puţin 3 băieţi. În această
grupă cineva are doi vecini băieţi.

Soluţia 3: (Gheorghe Eckstein)

Dacă nicio fată nu are doi vecini băieţi atunci fetele vin ı̂n secvenţe de cel puţin
două fete vecine. Sunt cel mult 12 grupuri formate din fete consecutive. Aceste
grupuri sunt separate de tot atâtea grupuri formate numai din băieţi. Prin urmare
există cel mult 12 grupe de băieţi. Fiind 25 de băieţi, cel puţin un grup va avea 3
(sau mai mulţi) băieţi, adică va exista un băiat care are ambii vecini băieţi.

Soluţia 4: (Lucian Alexiu)

Presupunem că ar fi posibilă o aşezare fără ca nicio persoană să nu stea ı̂ntre
doi băieţi. Notăm cu b1, b2, . . . , b25, ı̂n ordine, locurile pe care stau băieţii şi cu
c1, c2, . . . , c25 spaţiile dintre băieţi (ck este spaţiul dintre bk şi următorul). Putem
presupune că c1 ≥ 2. Observăm că ı̂n c2 ∪ c3 se află cel puţin două fete: dacă ar
fi doar una, ea s-ar afla ı̂ntre doi băieţi, iar dacă n-ar fi niciuna atunci b2 ar sta
ı̂ntre b1 şi b3. Analog, ı̂n c4 ∪ c5 sunt cel puţin două fete şi aşa mai departe, ı̂n
c24 ∪ c25 sunt cel puţin două fete. În total avem ı̂nsă atunci cel puţin 26 de fete,
contradicţie.


