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Problema 1. Determinaµi numerele abcd pentru care abc + a +
b+ c = d5.

* * *

Soluµie: Avem abc+ a+ b+ c ≥ 100 + 1 + 0 + 0, adic  abc+ a+
b+ c ≥ 101 (1) ³i de asemenea abc+ a+ b+ c ≤ 999 + 9 + 9 + 9, adic 
abc+ a+ b+ c ≤ 1027 (2)

Din (1) ³i (2) rezult  101 ≤ abc+ a+ b+ c ≤ 1027, ³i prin urmare
101 ≤ d5 ≤ 1027 (3).

Relaµia (3) este adev rat  pentru d = 3 ³i d = 4. Dac  d ≤ 2,
atunci d5 ≤ 32 < 101 ³i dac  d ≥ 5, atunci d5 ≥ 3125 > 1027.

Acum abc+a+ b+ c = 100a+10b+ c+a+ b+ c = 101a+11b+2c.
Pentru d = 3 avem 101a+ 11d+ 2c = 243. De aici a ≤ 2.
Dac  a = 2 avem 11b + 2c = 41 cu soluµia b = 3 ³i c = 4. Dac 

a = 1 nu avem soluµie.
Pentru d = 4 avem 101a + 11d + 2c = 1024. De aici a = 9. Dac 

a ≤ 8, atunci 101a+ 11b+ 2c ≤ 808 + 99 + 18 < 1024.
Dac  a = 9 avem 11b+ 2c = 115 cu soluµia b = 9 ³i c = 8.
Numerele c utate sunt 2343 ³i 9984.
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