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Problema 2. Determinaţi toate tripletele (a, b, c) de numere reale care satisfac
simultan ecuaţiile:

ab + c = 6, bc + a = 6 şi ca + b = 6.

Soluţie: Scăzând prima ecuaţie din cea de-a doua, obţinem b(c− a)− (c− a) = 0,
adică (b− 1)(c− a) = 0.
• Dacă b = 1 atunci din celelalte două ecuaţii obţinem a + c = 6 şi ac = 5, adică
a(6 − a) = 5, sau a2 − a − 5a + 5 = 0, care se scrie (a − 1)(a − 5) = 0. Obţinem
soluţiile (a, b, c) = (1, 1, 5) şi (a, b, c) = (5, 1, 1).
• Dacă a = c, ca mai sus obţinem că (a − 1)(b − c) = 0. Atunci fie a = 1
(a = c = 1 implică b = 5), şi obţinem soluţia (a, b, c) = (1, 5, 1), fie b = c şi atunci
a = b = c. Revenind la una din ecuaţiile din enunţ obţinem a2 + a = 6, adică
a2−2a+3a−6 = 0, sau (a−2)(a+3) = 0. Obţinem astfel soluţiile a = b = c = −3
şi a = b = c = 2.
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