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Problema 1. Not m cu s(n) suma cifrelor num rului
natural n. S  se determine numerele naturale n ³i p, unde p

este num r prim, astfel încât:

n + s(n) + s(s(n)) = p3.

Cristina Maria Militaru, Bucure³ti

Soluµie: Se ³tie c  restul împ rµirii la 3 a unui num r
natural este egal cu restul împ rµirii la 3 a sumei cifrelor sale.

Atunci, dac  n = 3a avem s(n) = 3b ³i s(s(n)) = 3c, de
unde n + s(n) + s(s(n)) =M3.

Dac  n = 3a+1 avem s(n) = 3b+1 ³i s(s(n)) = 3c+1,
de unde n + s(n) + s(s(n)) =M3.

Dac  n = 3a+2 avem s(n) = 3b+2 ³i s(s(n)) = 3c+2,
de unde n + s(n) + s(s(n)) =M3.

De aici, deducem c  p3 = M3 ³i cum p este prim de-
ducem c  p = 3.

Relaµia devine n + s(n) + s(s(n)) = 27.
Deoarece n ≤ 27, suma maxim  a cifrelor lui n este 10

³i se obµine pentru n = 19. Dar 19 nu este soluµie.
A³adar, s(n) are o singur  cifr  ³i mai mult s(s(n)) =

s(n).
Ecuaµia devine

n + 2s(n) = 27.

Dac  n are o singur  cifr , atunci n = 9.
Dac  n = ab atunci ecuaµia devine

10a + b + 2(a + b) = 27

sau
12a + 3b = 27
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iar prin împ rµire la 3 obµinem

4a + b = 9

cu soluµiile a = 1; b = 5 ³i a = 2; b = 1.
În concluzie, avem n ∈ {9, 15, 21} ³i p = 3.
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