Solutia problemei 1, Clasa a Vll-a
Etapa 2, Editia a IX-a
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Problema 1. Numerele naturale m si n sunt prime intre ele. Demonstrati
cd existd k € N* astfel incat n|lm* — 1.

Solutie: Consideram numerele m*, m?, ... m". Daca unul dintre ele da
restul 1 la impartirea la n, atunci problema este rezolvata. Daca nu, conform
principiului lui Dirichlet, doua din aceste numere au acelasi rest modulo n;
fie acestea m' si m/, cu i > j. Deci

7

m'=m’ (mod n) = n|m' —m’ =m/ (m"7 —1).

Cum m si n sunt prime intre ele, din ultima relatie rezulta ca n|m* 7 — 1.
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