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Editia a V-a; Etapa 2; Clasa a VII-a
SOLUTIE Problema 4

Problema 4. Fie ABP un triunghi isoscel cu AB = AP si unghiul Z/PAB ascutit.
Pe dreapta perpendiculara pe PB in punctul P se considera un punct C, situat
in acelasi semiplan determinat de PB ca si A, dar nesituat pe dreapta AB. Fie
D punctul pentru care ABC'D este paralelogram, iar M punctul de intersectie a
dreptelor PC' si DA. Aratati ca M este mijlocul segmentului [DA].
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Solutia 1: Fie @ mijlocul lui [BP] si R punctul de intersectie a dreptelor BC
si AQ. Triunghiul ABP fiind isoscel, AQ este inaltime, deci paralela cu PC.
Atunci [RQ)] este linie mijlocie in triunghiul BC'P, deci R este mijlocul lui [BC].
Deoarece AR || CM si RC || AM, patrulaterul AMCR este paralelogram, deci
AM = RC = %BC’ = %AD, de unde concluzia.

M

Solutia 2: Fie S punctul de intersectie a dreptelor AB si PC. Din triunghiul
dreptunghic ZBPS, avem m(ZBSP) = 90° — m(£LSBP) = 90° — m(£LAPB) =
m(£SPA), deci triunghiul SPA este isoscel, cu AS = AP. Atunci AS = AP =
AB = CD si, cum AS || CD, rezulta ca ASDC este paralelogram, deci diagonala
[C'S] injumatateste diagonala [AD], adica M este mijlocul segmentului [AD].
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