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Solutia problemei 2, Clasa a VllI-a
Etapa 5, Editia a XI-a
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Problema 2. Aratati ca pentru orice a,b > 0 are loc inegalitatea

a n b S 4 +0
V241 Va+1 7~ Vab+1
Olimpiada Cehia gi Slovacia, 2014

Solutie:
Aplicand inegalitatea Cauchy-Buniakowsky-Schwarz, forma Titu Andreescu (sau
Bergstrom), avem

a b ad N v (a+b)?
VR2+1T Va4l aVi2+1 b/a2+1 aVbBP+1+b/a2+ 1
b)? b
deci este suficient s& demonstram ca (a+b) > @t

avh +1+bv/a2+1  Vab+1

Ultima inegalitate este echivalenti cu (a+b)v/ab+ 1 > av/b? + 1+by/a2 + 1. Prin
ridicare la patrat i reducerea termenilor asemenea, inegalitatea precedenta revine
la a3b+b3a+2ab > 2aby/(a® + 1)(b% + 1), deci la a® + 6% +2 > 24/ (a® + 1)(b% + 1)
care este tocmai inegalitatea mediilor scrisd pentru numerele a? + 1 si b + 1.
Egalitatea are loc daca a = b.
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