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P1. Fie n ∈ N, n ≥ 2, iar D ∈Mn(R), D = (dij)i,j=1,n, unde dij = (i, j). Arǎtaţi cǎ det(D) =
n∏

k=1

ϕ(k),

unde ϕ este funcţia lui Euler.

R: Fie matricele A = (aij)i,j=1,n, B = (bij)i,j=1,n ∈Mn(R) definite prin

aij =

{
1 , j|i
0 , j 6 |i , respectiv bij =

{
ϕ(i) , i|j

0 , i 6 |j .

Deoarece pentru orice i, k ∈ {1, 2, . . . , n} are loc egalitatea

n∑
j=1

aij · bjk =
∑

j|(i,k)

ϕ(j) = (i, k),

rezultǎ cǎ D = A · B, astfel cǎ det(D) = det(A) · det(B). Matricele A şi B sunt triunghiulare, astfel cǎ

det(A) =
∏n

i=1 aii = 1, iar det(B) =
∏n

i=1 bii =
n∏

k=1

ϕ(k). Rezultǎ cǎ det(D) =
n∏

k=1

ϕ(k).
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