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Problema 3. Patrulaterele ABC'P si A’B’C’ P’ sunt inscrise in doua cercuri con-
centrice. Daca triunghiurile ABC gi A’B’'C’ sunt echilaterale, demonstrati ca

P'A2 4+ P'B2 L P'C? = PA'? + PB'? + PC'°.

Solutie: Fie O centrul celor doud cercuri concentrice si £ mijlocul laturii [B'C"].
Din formula medianei ([PE] este mediana in triunghiul PB'C"),

2(PB'* + PC'?) — B'C"?

PE? = ,
4

deci PB'? + PC'? = 2(PE*> + B'E?). (1)
Din triunghiul PA’E cu ceviana PO, folosind relatia lui Stewart (avem O € [A'E]
si AO = 20F), obtinem ca

PE?- AO+ PA'? . OE = PO*- AE+ A'O-OE - A'E,

adici 2PE? + PA'* = 3PO? + 60 E>. (2)

Adunand (1) cu (2) obtinem P'A? + P'B* + P'C* = 3PO? + 60FE* + 2B'E? =
3P0O? + 40E? + 20B'? = 3P0O? + OA’® 4+ 20B'* = 3(R? + R3), unde R, si R,
sunt razele celor doua cercuri.

Analog se arata ca P'A? + P'B? + P'C? = 3(R? + R3), de unde rezulta concluzia.
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