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Problema 3. Se considera patrulaterul ABC'D inscris Intr-un cerc
de centru O gi raza R si mijloacele M, N, P, ale arcelor mici de cerc AB,
BC, CD, DA. Demonstrati ca daca ariile triunghiurilor ABM, BCN,CDP
si DAQ sunt egale, atunci ABCD este patrat. Generalizare.

Luctan Dragomir

Solutie. Fie AB =z, BC =y, CD = z, DA = t si mijloacele M', N’,
P', @' ale laturilor AB, BC, CD, respectiv DA.
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Obtinem MM' = OM — OM' = R — | R? — % Analog deducem ca

y2 Z2 t2
NN'=R—[R?— 7, PP'=R—[R*~ —si QU'=R— R~ .

Fie f: (0,2R] — R, f(g;):; (R— R?—”‘j).

AB - MM’
Avem Sipy = ——— = f(x). Analog obtinem Spen = f(y),

Scpp = f(z) si Spag = f(t). Se arata usor ca functia f este strict cresca-
toare, deci f(x) = f(y) = f(z) = f(t) daca si numai daca x =y = z = t,
adica daca si numai daca ABCD este patrat.

Generalizare: Se considera n € N, n > 3, poligonul A14,... A,
inscris Intr-un cerc de centru O si raza R gi mijloacele My, Mo, ..., M, ale
arcelor mici de cerc A1As, AsAs, ..., A,_1A,, respectiv A, A1. Daca ariile
triunghiurilor A1 AsMy, AsAsMs, ..., Ap 1AMy _q si Ay A1 M, sunt egale,
atunci poligonul A;As ... A, este regulat.



