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Problema 3 

Se consideră patrulaterul inscriptibil A B C D , 
A

H , ,  
B C

H H  şi 
D

H  respectiv ortocentrele 

triunghiurilor BC D , ACD, ABD şi ABC. 

a) Arătaţi că 
A B

ABH H  este paralelogram . 

b) Arătaţi că patrulaterele A B C D  şi 
A B C D

H H H H  sunt congruente. 

  

Soluţie 

Punctele '
DC B

A sim H  şi '
DC A

B sim H  

aparţin cercului circumscris triunghiului ABC, 

mai mult, ' '
B A BC

H H sim A B , deci 

' '
A B

H H B A .  

Distingem două cazuri.  

Dacă AB CD  ' 'ABB A  este un trapez 

inscriptibil, deci este isoscel, de unde rezultă 

că ' 'AB A B .  

Deci în patrulaterul 
A B

ABH H  avem că 

||
B A

AH BH  şi 
B A

AB H H  deci este 

paralelogram sau trapez. Cum ' '
B A DC

H H sim A B  şi ' 'AB A B , rezultă că ||
B A

AB H H .  

Dacă || ' 'AB CD ABB A  este dreptunghi   
A B

ABH H este dreptunghi. 

b) Din a) rezultă că patrulaterele A B C D  şi 
A B C D

H H H H au toate laturile şi diagonalele 

respectiv congruente, deci sunt congruente. 
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