Solutia problemei 3, Clasa a VI-a
Etapa 4, Editia a X-a

ViitoriOlimpici.ro Concursul Gazeta Matematicé si Viitoriolimpici.ro

Problema 3. Spunem cd o multime de numere intregi A are
proprietatea (P) daca are cardinalul 3 gi, pentru orice doui elemente
distincte a,b € A, avem cd a — b | a + b. Demonstrati cd exista o
infinitate de multimi cu proprietatea (P).

Gheorghe Blendea, lasi

Solutie Consideram multimea Ay = {2k, 4k, 6k}, unde k este un
numar intreg nenul.

Daca ludm elementele 2k si 4k avem 4k — 2k | 4k + 2k.

Daca luam elementele 2k §i 6k avem 6k — 2k | 6k + 2k.

Daca luam elementele 4k si 6k avem 6k — 4k | 6k + 4k.

Prin urmare, multimea A are proprietatea (P). Cum k este un
numar intreg arbitrar, rezulta ca exista o infinitate de multimi cu pro-
prietatea (P).
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