
Clasa a X-a - Etapa 2 - Problema 3

Enuņt. Demonstraţi c¼a
logn (n+ 1) + logn+1 n =2 Z;

oricare ar � n 2 N; n � 2:
Soluţie. Presupunem c¼a exist¼a k 2 Z astfel încât logn (n+ 1)+logn+1 n = k: Cu nota̧tia t = logn n;
ob̧tinem t+ t�1 = k: Evident t > 1; iar inegalitatea mediilor conduce la k > 2:
Demonstr¼am rela̧tia k < 3: Aceasta este echivalent cu t + t�1 < 3 sau t2 � 3t + 1 < 0; adic¼a
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deoarece, pentru orice n 2 N; n � 2; avem
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