
Problem . S  se arate c  orice mulµime de numere
întregi cu 2012 elemente conµine o submulµime cu propri-
etatea c  suma elementelor acestei submulµimi este divizibil 
cu 2012.
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Soluµie Fie A = {a1, a2, ..., a2012} ⊂ Z ³i numerele
întregi N1 = a1; N2 = a1+a2; ...; N2012 = a1+a2+ ...+a2021

i) Dac  unul dintre aceste numere e divizibil cu 2012
atunci problema e rezolvat .

Dac  Nk
... 2012 atunci {a1, a2, ..., ak} e submulµimea

c utat .
ii) Dac  niciunul din numerele N1, N2, ... N2012 nu este

divizibil cu 2012, atunci resturile posibile la împ rµirea lor cu
2012 ar � din mulµimea {1, 2, ..., 2011}. Cum sunt 2012
numere ³i 2011 resturi posibile, conform principiului cutiei,
exist  dou  dintre ele care dau acela³i rest la împ rµirea cu

2012. Fie acestea Ni ³i Nj, i < j. Atunci Nj − Ni
... 2012 ³i

cum Nj−Ni = ai+1+ai+2+...+aj avem c  {ai+1, ai+2, ..., aj}
va � submulµimea c utat .
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