CONCURSUL GAZETA MATEMATICA SI VIITORIOLIMPICI.RO 1

@

ViitoriOlimpici.ro
Etapa finala, Editia a XIII-a, 2022

Clasa a [X-a

Problema 2. Determinati functiile strict crescatoare f : N — N care au proprietatea ca

e f@x)+y-fy)+fla+y)+2-2-y=fF(z+y),

pentru orice numere naturale z si y.

Solutie:
Notam P(z,y) predicatul de doua variabile din enunt. Fie f o functie care verifica ipoteza.
Din P(z,0) rezulta ca
(z+1)- fz) = f(2),
astfel ca f(z) € {0,x 4+ 1} pentru orice & € Nuo .o 2p

Deoarece f este strict crescatoare, pentru orice x € N* avem f(x) > 0, deci f(z) =x+1..2p
Obtinem ca f € {f1,f2}, unde fi(x) = = + 1 pentru orice = € N, iar

0 , daca z =0,
fa(z) :{

r+1 ,dacaz >0,

care ambele verifica conditia ceruta - P(z,y) pentru orice z,y € N............. ... ... ... 3p



