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Problema 2. Rezolvati in multimea numerelor reale sistemul

V] =/ [val
VO] = yIva
VE] = Ival

unde [a] reprezinta partea intreaga a numarului real a.
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Solutie. Fie k,n,p € Z, cu {\/E} =./[VY] = F, { [y]] =\/[Vz]=n
si [ [z]} = /[vz] = p. Obtinem [/z] = p?, [/y] = k? si [Vz] = n?.

Din p? < /7 rezultd ci p* < x, deci p* < [z]. Asadar p? < /][], de
unde obtinem ca p? < {\/H} = k. Analog deducem k? < n si n? < p.

In consecintd, rezultd: k> p> > n* > k8. (1)

Deoarece k > k8, obtinem k € {0,1}.
I. Dacd avem k = 0, din (1) rezultd n = p = 0, deci [/z] = [\/y] = [Vz] = 0.
Obtinem /z,\/y,v/z € [0,1), asadar tripletele (z,y,z2), cu z,y,z € [0,1),
sunt solutii ale sistemului.
II. Dacd avem k = 1, din (1) rezultd n = p = 1, deci [yz] = [\/y] = [Vz] = 1.
Obtinem /z,./y,v/z € [1,2), asadar tripletele (z,y,z2), cu z,y,z € [1,4),
sunt solutii ale sistemului.

Multimea solutiilor sistemului este:

S={@uy2) e® 2y ze0,1)}u{(y2) R zy2e[1,4)}.



