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Problema 3. Fie m,n doua numere naturale nenule. Determinati toate perechile (A,B) de
matrice A € M,,,(R) si B € M,,(R), care au proprietatea

AXB = X, oricare ar i X € M,, ,(R).

SOZU?/];@. Fle A = (CLZ]) 1<i<m X = (J/']k) 1<j<m Sl B = (bkl) 1<k<n - AtunCi avem AXB =

1<j<m 1<k<n 1<i<n
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Alegem z;;, = 1 pentru j = jo, k = ko si z;, = 0 In caz contrar. Din AXB = X reiese
Wjojobroke = 1 §1 @ijybrer = 0 pentru i € Im \ {jo} saul € In\{ko}. ..., 3p

Cum jy € 1,m si kg € 1,n au fost alese arbitrar, obtinem a;; = ay = ... = apm = a,
b1 =by=...=by, =0, cuab=15ia;; =0 pentru ¢ # j, by = 0 pentru k # [, adica A = al,,,
B = D0,y o 2p

Evident, A=al,,, B=0bl,,cuabe R, ab=T1convin............... ... ... .. 1p



