Clasa a VII-a

Problema 1. Fie n > 2 un numar natural. Se considera 2n bile. Pe
fiecare din aceste bile este scris cate un numar. Presupunem ca, oricum
am grupa aceste 2n bile in n perechi, exista doua perechi care au aceeasi
suma.

(a) Aratati ca pe patru dintre bile este scris acelagi numar.
(b) Aratati ca pe bile sunt scrise cel mult n — 1 numere distincte.

VIITORIOLIMPICI.RO

Problema 2. Fie ABC'D un patrat. Fie F simetricul lui A fata de B.
Pe diagonala BD se considera punctul F astfel incat m(£LAEF) = 15°.
Bisectoarea ZFEC intersecteazd BC in M ¢i CD in N. Aratati ca:

a) punctele A, F, M sunt coliniare;
b) triunghiul C N F este echilateral.

Problema 3. Determinati cea mai mica constanta ¢ > 0 pentru care
avem proprietatea:
pentru orice m,n € N este adevarata inegalitatea
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