Clasa a XI-a

Problema 1. Fie A, B matrice de ordin 3, cu elemente numere reale,
astfel incat, pentru orice numar complex x de modul 1,

|det(A+2zB)| < 1.
Aratati ca |det 4| < 1.

Problema 2. Fie (ay),>1 un sir de numere reale strict pozitive astfel

incat
. An+41
lim

n—00 QA
Aratati ca sirul (by,)n>1 dat de
ai+az+---+aps1
an

=a>1.

b, =
are o limita ¢. Care este valoarea minima a lui ¢ ?

Problema 3. Fie f: [0,1] — [0, 1] o functie continua si (a,)p>1 un sir
dat de a; € [0,1], ant+1 = f(a,) pentrun > 1.

a) Aratati ca, daca (ap+1 — an) — 0 si @ < B sunt doud puncte limita
ale sirului (ay)n>1, atunci f(z) = x pentru orice x € [a, f].

b) Deduceti ca sirul (ap)n>1 este convergent daca si numai daca
lim (ap4+1 —ay) = 0.
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