ViitoriOlimpici.ro Problema 2

Etapa 1
Clasa a IX-a

Problema 2. a) Demonstrati ca in orice triunghi bisectoarea se afla
Intre Tnaltimea si mediana duse din acelagi varf.
b) In triunghiul ABC inaltimea, bisectoarea si mediana impart unghiul

A in patru parti egale. Aflati masurile unghiurilor triunghiului ABC.
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Solutie. a) Fie H, D si M intersectiile laturii BC' cu indltimea, bisec-
toarea, respectiv mediana duse din A. Daca AB = AC, atunci H = D = M.

Sa presupunem AC > AB, deci B > C. Din teorema bisectoarei avem

DB AB DB+ DC .
D6 = AC < 1, deci DB < DC'. Rezulta DB < # = BM, prin

urmare punctul D se afla intre B gi M. Trebuie sa mai aratam ca punctul
D se afla intre H gi C.
Daca B > 90°, este evident. Consideram cazul B < 90° Cum B > C,

S ——  BAH+HAC BAC ——
rezultda BAH < HAC, de unde BAH < ;— C 20 = BAD,

ceea ce Incheie demonstratia.
b) Fie M’ intersectia bisectoarei
AD cu cercul circumscris triunghiului A

ABC. Deoarece BM' = M'C, deducem
ca MM' L BC, deci MM’ H AH, iar de
aici obtinem DM OM'M = HAD = DAM
si mai departe AM = MM'. B
Perpendiculara pe AM' dusa prin
mijlocul ei trece prin centrul cercului
circumscris. Pe de alta parte, acest cen-
tru se afli pe MM’'. Cum AM = MM’
rezulta ca M este cent/rul\cercului cir- M
cumscris, prin urmare BAC = 90°.
Din ipoteza avem BAH = HAD = DAM = MAC si atunci obtinem

_—  90° — —
BAH = = 22°30'. Rezultda ABC = 67°30 si ACB = 22°30’.




